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�#
� (�.�� .��2 �ht�% �� �,��, R'�# ���)� �� �	!C�� ��2�# =�# �. ��C .��$# Q�G� ���()�� �N .�E�G, ��
eu
� �"G�
�/� �(@� ���� d/�N R.

�A�  W��
� � ��, ��9.�? �� �.!��: ;#�' M��� Vi� �r� .� .��
�!.�� �� �(
�'� � ��	 
 ��� 
 ���' �
���*$# �% .�
��	��� �� ��	�!# �' �/� �(  ��C�/�(��  9�2S# ()���,!)��!# 9�2S# ��(�� !< �N �# �����-

� (�� !�E�G, �� �
�%*� ���� d/�N �	���  .�!��� ;#�  ���*$# 3�	�!#��� �' �� !(��  9�2S# (�
 � ��	�.��� 
���*$#
����	�!# �' �/���(��  9�2S# ()���,!)��!# ���� < �N ��(�� !�E�G, �� �
�%*� ���� d/�N �	���  .��
���*$#
# �	.�����( �� .���*$#
!W��	� � ���, ��|�, � � ��#�( ��.

1 Cluster 
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ي مورد بررسيمثالي از شبكه-1شكل

�,�# ��!�_/ ��#� q� � �������� � �������. �
���,!�% .� �' ��/� �(  ^��# .� �_/ ��#� �
�	��!
/� T/�, �' �/�
��
�G�
� ��#�� (�� ���_/ ��#� �
��� �E�G, Q�G� �' �/�
#|,
�E�G, 3
��, R'�# �, ��C!=

�� � ()�'�� .� �� .��$#
R	 4���!�)�
�
K�� �� ��@���� �.
�E�G, < �N
# ;*��# ��C�(�� .
��*	��� �'6 �' .��!��� �' �/� l�5 (
#|,
� 3
�"G� ��
�E�G,
���, R'�# T/�,!=���!�"G� (
���?�& .�

N �� < �N
�, <

�(  3�
R'�# �� ������ .� �( �� �� �� .��2!��#�.�N 9.�? 3����.�(G#![ .� � V
� �!9.�? 3

# �_?��
��.
� .�(G#
�"G� ��
�E�G,
� � ��	 
 ��� � �"/ ��
,��5�'
��(#�
k����E ��!*	� F
���.�(G# ��	���/�

� �
� .�(G# R
�"G� ��
�E�G,
� � ��	 
 ��� ��� �"/ ��
5�'
��(#�
k����E ��!*	� F
� �.�(G# �����#�-
( �� .��#��� ��
��� ��
��!5�' V
�"G� �	
# ���� d/�N �E�G,�� �"/ �' �� 
,����� 5�' �%
#|, �"G� �%
�(  3
( �� .

�/� �r� �"G� ��I,��!�/� ;' ��(�, V!�G� ;
��(�, �� � ���� ��(�# �!#�� �� l�(' �	 � ( ��!�/� 3!��:�# �� ;

�7@#"#$%����
5�' �	 �� X���#!�7@# .���� V& � ����:�# ��
"'(����
5�' �	�/� .

D�.� =��,)e(.(, 9.�? ��!$����
�E�G, Q�G��!� �'
�% �� �� �	#|, < �N
# 3���, ��� !�/� �(  ^�.�� ��

�� �'!��?�& V
*'
�)�)*�������,!��?�& V
�
@
�)
�7@#�)*+,������� �
.�� �� < �N D�.� ��"G� �	
"C�# <	�' ��?�& F�� ���!� �� qN � (��!��?�& 3
�
@
# �_? �< �N D�.� ��)��� .

)e(

-�� �
./
0
/1

1; ��, ����?�& 4 )*�����
5678���9:�;<+�=>��,��

5678���956?@��� ; )*����� 4 ��, ����?�& 4 )*+,���
0; )*+,��� 4 ��, ����?�&

�, ���J�#

�# 3
�	�
�/� ���!�G� ;
#|, M(	 �� �
� 3
�� �� �E�G, Q�G� �� 9.�? 9�2S#!��  ��, �< �N �!� T!�
.�� �� �/�
�E�G, D�.� k�*$# �'
�	5�'
��(#�
#|,
� ��(  3
@
��  �).

�/� �	
��
�G�
�� �!�� �L'�(� (!�# V
+7, �
�!(��.
�/�
��
�G�
�
�	 �� Q���#.���� ��(�, ����' �'�� �� k��  .���� �% ��
Q�G� ���E�G, # 9�2S# �.�� � ()'!�i

*� �� �% �������.
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����
#|,
� 3
��� �"/ ��
�"G� �	
�� ��E�G,!� ;' �(��� (
� �"/ ��
,����  ��.�%�� �%.
��E�G,
��@# �	
T/�, ��),!/� V
��
�G�
# ��.�%�� ����  .
�@7��G��# Q�G� ��
�/� T/�, 4�*!�G� ;
@7� ��(  9�2S# ���!2�� Q�G� �� �i
� �(��*
��, R'��# T/�, R!�2�# =

< �N # ������ � (�� 
2�� ��
�(��*
#|, Q�G�
*� 3��� .
��# �	 .�
��G# k�*$# ��!�	�E�G, �
��,!���� ;��E�G, Q�G� ��
�. �(  9�2S#
�# �%
� � �
RQ�G� �E�G,


�(  9�2S# Q�G� T/�, �(  ���� < �N
)!��, R'��# ��*	 �!�2�# =(�.
�# ��*	
��� ��!&�U �� (
/� �
��-

�G�
��
�# �% �'
� �. ��#�()' ���$, �()'.

��
�' ���$, .���� �% �
&�U �� (!��� �% �� X���# 
�	�
�# �#�*, .� .���� �	 �� �(  ���� �
+7, 
�	�E�G, 

()'.

 سازيمدل-2-2
W(#�	
VRP .�, �� �:�, ��!��(�# ��(�, P�/� �� ��7!���/� �� �� �	
e(W(#�	
���(�� ��
�*��!j�h(

W(#�	
���(�� ��
��*: ()1�
m�G, �
-()�
#�(�� �.�� ��
K�� .� �'�2 ��(�,
��� ��(�, P�/� �� ���	
( . �M���
�*��!#�� .� ����*: ()1 ( .�
�.�� .

.�, �� �# <��� �� �:�, ��!��7
��J�#
VRPW(# ��	
�B�.���� �( 
�!3# �. ��J�#���, P�/� �� ���,!^
��#
�	�
�!�i(Additional Variable) ��/� �� ��
e(.��# ���n�h(�:!.��# ��o�G, �
-()�
.�� �� ��*�
.� �'
K�����#
�	�
&�E���.
����	
#�� .� � M�����. ��
!W��	
��, M���!# ^�(�� [15] . 

�#��� .�!���(�� �� W(# V
��*: ()1�
���
�!���*� �B�.� .� ��J�# 3�!-.��(�#!��	
� Mz�!�� �:�, �� .�, �
:��#=[15,16] ��/�,!��&�(�� .�B�.� �� ;�2
�#���� W(#.!R
"C���# �
�	�
*+,
&��# �. -�#�)'
-.

�B�.� �� ;�2
�#���� W(#.!R
"C���# �
�	�
*+,
&��# �. -�#�)'
-.
��#
�	�
*+,
-:
C��D%:/� ���
��
�G�
�E.���� �� X���# �'&G��# �/�
�"G� �� 4�*� � � �"G� ��� � � � �����!��# 3
.�(G# �!.� � V

[
� �!# �_? .�(G# 9.�? 3��
��.
F��$%
�:�E�G, ���
���
5�'
��"G� l�
�E�G,
�/� ��
�G� ��
�
E�N� �� X���# �'
&��, R'�# T/�, � �/�!=�

)�/� �(  9�2S# �'(� ���  ��.�%�� �!��# 3
.�(G# �![ .� � V
� �!# �_? .�(G# 9.�? 3��
��.
F���$%�:�E�G, ���
���
5�'
��"G� l�
�E�G,
�/� ��
�G� ��
�
E�N� �� X���# �'
&��, R'�# T/�, � �/�!=�

)�/� �(  9�2S# �'(� ���  ��.�%�� �!��# 3
.�(G# �![ .� � V
� �!# �_? .�(G# 9.�? 3��
��.
G��D%:.�(G#�E�G,�!�E�G, Q�G� �� �'
�"G� �� (��� � � �)�. Q�G� �1
�#
�� (�� �' ����G� �1 �()��	�T/�, �'

�"G� �� (�� �Q�G�
�# ���� < �N�(�� (�/� T/�,
�G� ��
�
E�N� �� X���# �'
&�� �� ��/�!X!W���, ��W�/.�
#��� .

�B�.� �� qN �#��� .�
N W(#
���)@
E�, ��
2 9��
# ��C���N ����� .

)h(H�C I � ∑ ∑ ∑ ∑ -������	�� F��$%
� K  ����� F���$%� ��D%��MN��MN

)�(∑ ∑ C��$%��MOP
MQ$% � 1 R� � 


1 Exponential-size formulation 
2 Polynomial-size formulation 
3 Node-based 
4 Flow-based 
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)b(∑ C��$%��MOP
MQ � ∑ C��$%��MNP
MQ R� � �=	 
 ��, RE(
)t(∑ ∑ F��$%

���MOP
��S?

D% 4 1 R� � �=	 
 �=�, R�
)�(∑ ∑ F���$%���MOP

��S?
D% 4 1 R� � �=	 
 �=�, R�

)y(∑ ���CT�$% U F��$%
�T�MOP
MQ,

TV�
R� � �=	 
 �=�, R� � �=	, � � W�, RE(, R�

){(∑ ���CT�$% U F���$%�T�MOP
MQ,
TV�

R� � �=	 
 �=�, R� � �=	, � � W�, RE(, R�
)�(∑ C��$%��MOP
MQ 4 1 R� � �=	 
 ��, RE(
)eu(∑ C��$%��MOP
MQ 4 ∑ F��$%

�� R� � �=	, RE(
)ee(∑ C��$%��MOP
MQ 4 ∑ F���$%�� R� � �=	, RE(
)eh(F���$%� 4 F��$%

� R� � �=	 
 �=�, R� � �=	, � � W�, RE(
)e�(∑ ∑ ∑ ��	�� F��$%

� K ���� F���$%� ���MOP��MOP
MOXD 4 "'(�R& � ��, R�
)eb(∑ ∑ C�*D%*�MQ

*V(
��MOP
MQ � 0 RE(

)et(∑ G��$%��MOP
MQ Y ∑ G��$%��MOP
MQ � ∑ ∑ ��	�� F��$%� K ���� F���$%� ����MOP
MOX R� � �=	, RE(
)e�(∑ G(�$%��MOP � ∑ ∑ ∑ ��	�� F��$%

� K ���� F���$%� ����MOP��MOP
MOX RE(
)ey(∑ G�($%��MOP � 0RE(
)e{(G��$% 4 ∑ �"#$%� Y �	�� Y ���� �� C��$% R� � �=	 
 ��, R� � ��	 
 ��,RE(
)e�(∑ ��	�� K ���� �� C��$% 4 G��$%R� � �=	 
 ��, R� � �=	, RE(
)hu(∑ ∑ ���C��$%��MOP��M 4 ' RE(
)he(F��$%

� � �0,1� R� � �=	 
 �=�, R� � �=	, RE(, R�
)hh(F���$%� � �0,1� R� � �=	 
 �=�, R� � �=	, RE(, R�
)h�(C��D% � �0,1�R�, � � �=	 
 ��, RE(

M(	 =��,)h(�E�G, D�.� k�*$#
�	5�'
��(#�
#|,
� �. �(  3
@
# �)��*�!(.�"��.
)�(# ��@���	 �' (	�
�"G�
�E�G,
� � 
 ��!/� T/�, (
��
�G�
��  9�2S# �.�"��.
)o(��(�,!W��	
��.�
�"G� �	 ��
� � �=	 

�����!:��C ��(�, �� (��	
( �� ����� �% .T���.)�(�)�(T���.)�(�)�(*�,
# 3���� �' ()'� � �=	 
 �=� 

T/�, (	��7�� � �=	 G��# �'
/� �� 4�*
��
�G�
# 9�2S# ���� ��  ���� < �N ��� !(4�*�� < �N k��  .��.��2
( �� �� �� .��(�#!�)�(�
# ����"G� �	 �� �' ()'
�E�G,
� � �=	 
 ���# �	 .�
�L'�(� �!V!:��C W��
# ��:�#�( �� .��(�#!�)j�(�)jj(# ��@����� �' (	�� � �=	 ���  9�2S# (	��7� ��!�E�G, (
D��C �� D��C

+7,
�!(�� .
��(�#!��	
)jm(*�,
# 3��' ())'��#��� ��
��� ��
��!5�' V
�"G� �	
���� d/�N �E�G, �"/ �' �� 

�
,����� 5�' �%
#|, �"G� �%
( �� �(  3.��(�#!�)e�(*�,
# 3���, .�� ;' �' ()'!;�������� .���� �	 ��
�	
��:�# �� 5�'
�R&� .���� �% .� 5�' �%!� <
(�� .��(�#!�)eb(# ��@��/� �	 �' (	�
��
�G�
�� �!.���� �� (
�% �� �'
������ �(#% .
��(�#!�)et(2 �
�: ����, (!� �/� �����
� Mz�!� �	.�,�
# .�A� R���. .��(�#!�)e�(*�,
# 3�;' �' ()'

K�/.� .���/� �	
��
�G�
�)�# �	 .�
�(���!�	�E�G, �� (
+7,
�!/� �% �� ��&�
��)�E�G, Q�G� ��
�. �(  9�2S#

�# �%
� � �
RQ�G� �E�G,
C�� T/�, �(  ���� < �N��(  9�2S# Q�G�
�.
�# ��*	
�(���!&�U �� (
/� �% �
��


�G�
()' ���$, �.��(�#!�)ey(# ���*E�	 �' ()'
�E�G, �
��,!;������
���!��, .���� �	 �� (!��  ���� ;.��(�#!�
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�	
)e{(�)e�(�
R��# ��(�
�	�
�:!��#�() �� .��(�#!�)hu(2
�# W�� (
# ��( �� .2
��)hefh�(�
2 R
��
� �_?!V()��	.

 نتايج محاسباتي-5
�.� .�r)# ��!�����(�, W(#b{���(�� .��1 FK�2 .� ����
eu�et�hu�ht�,�!�	��#�.�N 3�&�� �r� .� ��


_��7#����
&�U
�/� �!��(�# � ;!�# �
)�*	 � �
&��+, 9�+�7# 3�K�, Q�G�
�(  ((�� .2� 9.�? �� ��J�#
�� X
V*'CPLEX 12.3 Solver �, ��(�

r), �
N 9�*
<��(�# �� O�&!���#���/� �(  ;� ���/ �� ./
�.�# -��

 ���_�/��.��
�(�����N�
9.(2 ��2.93GHz �r&�� �
3.21GB �/� ���� .W�(: )e(�?SC�
��� ��!�.� �. �!�#�(	� .
������2 -[.
���
.�8�C (#W��# ;� .�!��V1�' ����� ��T/��# ���# ;� ��A#� �!��w.R� ����� ��)�u� �"G�
�
��@ (���
l��� �(� ��:� .�R&�.

دقينتايخلاصه):1( جدول قيج حل به روش

يوروديابعاد داده نمونهيشماره تعداد نقاط تقاضا ينگيفاصله تا به  ن كران بالايبهتر )ثانيه(زمان حل

 كوچك
eu 

e 0.00% 92/733 54/0
h 0.00% 809 52/0
� 0.00% 70/802 29/0

et 
e 0.00% 21/1313 62/98
h 0.00% 1212 17/83
� 0.00% 1188 88/2

 متوسط
hu 

e 0.00% 1846 22/299
h 0.60% 79/1683 2/3626
� 0.00% 84/1784 42/63

ht 
e 0.00% 2170 52/205
h 1.26% 69/2172 7200
� 0.27% 2266 29/3139

و جمع بندي-6  نتيجه
�!&��# �� �K�G# 3�K(#����
��J�#
�#
�!���/�
��
�G�
����� d/�N l�� .� �#������N �'�?� R'�*,��%

��/�L'�(�
�E�G, D�.�
��, ��#� �L'�(� 3� �� �r� .� �� �(  ��.�%��!/% �� 5�' ;
F�!�/� ���(.
E�& 3�&�� �r� .�
,��&�U ���*	
�/� �!�G� ;
&�U ��
�E�G, ��	.���� �
�
,��[ �
� �
,��/%
� F!�'6 �.��# � ���(

�( 
�!�2�� �� �i�� �(  �,!�I��	
� V*' W(#!����/� ���'.
�B�.� W(#�. �� �( 
���*$#�
�	 ���� ��
(:!' � (�(  ��:� (
_
��� �!/.�� �.�# ���/� ��&�� .��2 .K� ��
��:� ;

C�����(�#!��	
l��.�R&�
��/�,
D�.�	
.�A���
�.�A��� ��&
���
����� .� ��J�# ;�w.R� �,N
# ���)@�����.
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